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PARTIE A : ÉVALUATION DES RESSOURCES                                                                12.75 POINTS  

 

Exercice 1 : 6 points  

A/ 1. Déterminer les racines carrées du nombre complexe :  𝑧 = −8 + 6𝑖                            1pt 

2. Résoudre dans l’ensemble ℂ des nombres complexes chacune des équations 

suivantes et donner les solutions sous forme algébrique:                                        1,75pt 

a) (3 + 𝑖)𝑧̅ + 2𝑧 = 0      

b)   4𝑧2 + 8|𝑧|2 − 3 = 0      

c)   2𝑧 + 𝑧𝑧̅ = 1 − 2𝑖           

B/ 1. a) Mettre sous forme algébrique (1 + 6𝑖)2                                                                     0,5pt 

b) Résoudre dans  ℂ, l’équation (𝐸):  𝑧2 − 3𝑧 + 11 − 3𝑖 = 0                               0 ,75pt 

2. On considère dans l’ensemble ℂ des nombres complexes le polynôme défini par 

𝑅(𝑧) = 𝑧3 − 5𝑧2 + (17 − 3𝑖)𝑧 − 22 + 6𝑖 

a) Vérifier que 2 est une racine de 𝑅.                                             0,25pt 

b) Déterminer deux nombres  complexes 𝑎 et 𝑏 tels que:                                             1pt                                      

𝑅(𝑧) = (𝑧 − 2)(𝑧2 + 𝑎𝑧 + 𝑏)  

c) Résoudre dans  ℂ, l’équation 𝑅(𝑧) = 0                                                                  0,75pt 

  Exercice 2 : 2,75 points  

Soit un polynôme 𝑃 défini par  𝑃(𝑧) = 𝑧4 − 3𝑧3 + 𝑧2 − 3𝑧 + 1. On désigne par 𝛼 un 

nombre complexe non nul. 

1. Montrer que si 𝛼 est solution de l’équation 𝑃(𝑧) = 0,  alors on a :                        0,75pt 

a)  𝑃(𝛼̅) = 0 

b) 𝑃(𝛼)̅̅ ̅̅ ̅̅ ̅ = 0 

c) 𝑃 (
1

𝛼
) = 0 

2. a) Calculer 𝑃(1 + 𝑖) et en déduire une solution de l’équation  𝑃(𝑧) = 0.                  1pt 

b) En déduire toutes les racines de 𝑃.                                                                                1pt 

Exercice 3 : 4 points 

1. Déterminer l’ensemble des points 𝑀(𝑥; 𝑦) tels que |𝑧 + 5 − 𝑖| = |𝑧 − 4𝑖|                    1pt 

2. Déterminer les nombres complexes 𝑧 tels que : |𝑧 − 𝑖| = |𝑖𝑧 − 𝑖| = |𝑧 − 𝑖𝑧|                1pt 

3. On considère le nombre complexe 𝑗 = −
1

2
+ 𝑖

√3

2
 et on pose 𝑈 = 1 + 𝑗 

a) Montrer que  1 + 𝑗 + 𝑗2 = 0                  0,5pt 

b) Montrer que pour tout entier naturel non nul 𝑛, 𝑈𝑛 = (−1)𝑛(𝑗)2𝑛.                            0,75pt 

c)  Montrer que pour tout entier naturel 𝑛,  𝑗2𝑛 − 𝑗𝑛 est un imaginaire pur.                     0,75pt 
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PARTIE B : ÉVALUATION DES COMPÉTENCES                                                              6.75 POINTS  

 

SITUATION :  

Un agriculteur dispose de trois parcelles agricoles qu’il souhaite utiliser pour ses différentes 

cultures.  

La parcelle 1 a une forme carrée de coté 𝑐 donné par 𝒄 = |𝒛𝟏 − 𝒛𝟐| où 𝑧1 et 𝑧2 sont les 

solutions dans ℂ de l’équation     𝑧2 − 6𝑧 + 10 = 0.  

La parcelle 2 est donnée par l’ensemble des points 𝑀(𝑥; 𝑦) tel que le nombre complexe    

𝐴 =
𝑧+3−2𝑖

𝑧−2+𝑖
 soit un imaginaire pur. 

 La parcelle 3 a une forme rectangulaire 𝐴𝐵𝐶𝐷 de longueur 𝐵𝐶 et de largeur 𝐴𝐵 tels que 

𝐵𝐶 = 𝐴𝐵 + 1 et 𝐴𝐶 = 2𝐴𝐵. 

L’unité est l’hectare (ha). Ne disposant pas d’assez d’argent pour s’offrir les services d’un 

géomètre, il souhaite connaitre la superficie de chaque parcelle agricole, afin de mieux 

orienter ses cultures. On prendra 𝜋 = 3,14 ; √3 = 1,732 et √8,5 = 2,915 

TÂCHES  

1. Quelle est la superficie de la parcelle 1 ?                  2,25pts 

2. Quelle est la superficie de la parcelle 2 ?                                                                    2,25pts 

3. Quelle est la superficie de la parcelle 3 ?                2,25pts 

 

  Présentation 0,5 point 


