
  

 

 

 

A- EVALUATION DES RESSOURCES : (15,5pts) 

Exercice 1 :  5 points  

    Le plan complexe est muni d’un repère orthonormé direct��, ���⃗ , ��⃗ �. On considère la transformation plane S 

dont l’écriture complexe est �′ =
���

�
�. On définit, pour tout entier naturel�, la suite des nombres complexes (��) 

par :�
�� = �				

���� =
���

�
��
�. On désigne par �� le module du nombre complexe �� et par �� un argument de ��. 

1- Donner la nature et les éléments caractéristiques de S                                                        0,5pt 

2- Calculer ��, ��	��	��, puis placer les points ��	��	�� dans le repère ��, ���⃗ , ��⃗ �                             1pt 

3- Démontrer que le triangle ����� est isocèle rectangle en ��                                                      0,5pt 

4- Démontrer que la suite (��) est géométrique, puis exprimer �� en fonction de �                         0,5pt 

5- Démontrer que la suite (��) est arithmétique, puis exprimer �� en fonction de �                      0,5pt 

6- En déduire que pour tout entier naturel �, �� = ��
√�

�
�
�

��
��

� 	.                                                     0,5pt 

7- On note �� la longueur de la ligne brisée qui relie le point �� au point �� en passant successivement par les 

points ��, ��	, ��, … ��	��. Ainsi, �� = ���� + ���� +⋯+ ������. 

a. Démontrer que pour tout entier naturel �, ������ = ����                                                   0,5pt 

b. Montrer que pour tout entier naturel �, �� = �� + �√�� �� − �
√�

�
�
�

�                                 0,5pt 

c. Déterminer alors la limite de la suite (��)                                                                              0,5pt 

 

Exercice 2 : 8,25 points 
On considère les fonctions � et � définies sur l’ensemble IR des nombres réels par �(�) = � + � + ���� et 

�(�) = � − � + ��. On désigne par (�) la courbe représentative de la fonction � dans un repère orthonormé (�, �⃗, �⃗) 

du plan. 

1- . 

a. Étudier les variations de la fonction � et dresser son tableau de variations                           1pt 

b. En déduire que pour tout nombre réel	�, �(�) > 0                                                                0,25pt 

2- Déterminer la limite de � en −∞ puis la limite de � en +∞                                                          0,5pt 

3- Démontrer que la fonction � est dérivable sur IR et démontrer que, pour tout réel �, �′(�) = �(�)��� où �′ 

est la dérivée de la fonction �. En déduire le tableau de variations de la fonction �.                   1,5pt 

4- Démontrer que l’équation �(�) = 0 admet une unique solution réelle � sur IR et −1 < � < 0     0,75pt 

5- . 

a. Démontrer que la droite (�) : � = 2� + 1  est la tangente à la courbe (�) au  point d’abscisse 0     0,5pt 

b. Étudier la position relative de la courbe (�) et de la droite (�)                                        0,75pt 

6- Étudier les branches infinies de la fonction �                                                                           0,75pt 

7- Tracer soigneusement la courbe de � et la tangente (�)                                                           1pt 

8- À l’aide d’une intégration par parties, déterminer une primitive de ���� sur IR                      0,75pt 

9- On note � le domaine délimité par la courbe (�), l’axe des abscisses et les droites d’équation � = 0 et � = 1. 

Calculer, en unité d’aire, l’aire du domaine �                                                                                0,5pt 

 

Exercice 3 :  QCM (2,25pts) 

Répondre par « vrai » ou « faux » (aucune justification n’est demandée) 

1- ∫
����

����
�� = 0

�

��
                                                                                                                          0,75pt 

2- �����	�����	�é����������	��	�����é�	��������                                                                 0,5pt 

3- L’équation 2� + 3� = 7� admet plus d’une solution sur l’intervalle [0;+∞]                          1pt 
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EVALUATION DES COMPETENCES : (4,5pts) 

« VOTRE LIMITE ?  VOUS-MEME » 
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