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EPREUVEDEMATHEMATIQUES.

PartieA :Evaluationdesressources :15,5points

Exercice1 :06points

I- OnconsidèrelepolynômeP(z)=z3+(4+5i)z2+(8-20i)z-40i.

1-a)Démontrerquel’équationP(z)=0admetuneracineimaginairepurez0quel’onprécisera.
0,5pt

b)Déterminerlesréelsa,betctelsqueP(z)=(z-z
0)(az2+bz+c). 0,75pt

c)RésoudredansCl’équationP(z)=0.
0,5pt

2-OnconsidèrelespointsA(3+i),B(2i)etC(2-2i).

a)PlacerlespointsA,BetCdansleplancomplexe(O.
⃗
e

1
,
⃗

e
2
).

0,75pt

b)DonnerlanaturedutriangleABC.
0,5pt

c)DéterminerlescoordonnéesdupointDpourqueABCDsoitunparallélogramme.
0,5pt

d)Déterminerl’écriturecomplexedelasimilitudedirectedecentreAquitransformeBenC.
0,5pt

II-Soitflatransformationdupland’écriturecomplexez'=(1-i)z+2+3iavecz=x+iyet

z’=x’+iy’

1- Montrerquefestunesimilitudedirecteetdéterminersesélémentscaractéristiques.
1pt

2-Donnerl’expressionanalytiquedef.
0,5pt

3-Soitladroite(D) :x-y+5=0.Détermineruneéquationcartésiennedeladroite(D’)imagede
ladroite(D)parf.
0,5pt

III-OndonneZ=
z+i

z-i
 ,avecz=x+iy.

1)DonnerlaformealgébriquedeZ.
0,5pt

2)Déterminerl’ensembledespointsM duplandanschacundescassuivants :
0,5pt

a)ZϵIR etb)Z∈iIR.
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EXERCICE2 :04points

I-Ondonnelafonctionf(x)=
1

sinx

1)Montrerquefréaliseunebijectionde]0;
π

2]versunintervalleJàpréciser.

0,5pt

2)Calculer(f-1)'(2

3)et(f-1)'(2

2). 1pt

II- Soitlafonctiong(x)=
x3+x2-5x-2

(x-1)2  .

1)Déterminerlesréelsa,betctelsqueg(x)=ax+b+
C

(x-1)2.

O,75pt

2)a-Déterminerlesprimitivesdelafonctiong.
0,25pt

b-Déterminerlaprimitivedegquiprendlavaleur-1en2.
0,5pt

III- Onconsidèrelafonctionh(x)= x+1 ,∀x∈[0;1].

Enappliquantl’inégalitédesaccroissementsfinisàh ,démontrerque :
1pt

a) 2
2

(x+1)≤ x+1≤
1

2
(x+1)sur[-1;x] :b)|x+1-1|≤

x

2
sur[0;x].

EXERCICE3 :05points

Ondonnelesfonctionsg(x)=x3-3x-3définiesurIRetf(x)=
2x3+3

x2-1
surIR⋱{-1;1}.

A)1-Etudierlesvariationsdegetdressersontableaudevariations .
1pt

2-Démontrequel’équationg(x)=0admetunesolutionuniqueαϵ]2,10;2,11[.
0,5pt

3-Donnerlesignedegsuivantlesvaleursdex.
0,25pt

B)1-Démontrerquef(x)'=
2x.g(x)

(x2-1)
2 .

0,5pt

2-Etudierlesignedefetdresserletableaudevariationsdef.
0,75pt
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3-Montrerquef(α)=3αetdéduireunencadrementdef(α).
0,75pt

4-Montrerqueladroite(D) :y=2xestasymptoteàlacourbedef.
0,5pt

5-Construirelacourbedefet(D)dansunrepèreorthonormé(0,I,J).
0,75pt

PARTIEB :Evaluationdescompétences.04,5points

Soientlesfonctionshetidéfiniessur]0;+∞[par

h(x)=x+2+2lnxeti(x)=
2x

x+2
lnx.

1-Etudierlesvariationsdehetdressersontableaudevariations.
1,5pt

2-Soitβϵ]0;+∞[unesolutiondel’équationh(x)=0.

Aprèsavoirdonnerlesignedeh,montrerquei(x)'=
2.h(x)

(x+2)2et

dresserletableaudevariationsdelafonctioni.
1,5pt

3-Ondonneβϵ]1

e2;
1

e[.
Montrerquei(β)=-β etconstruire(C

i
)dansunrepèreorthonormé(O,I,J)ainsi

quesatangente(T)aupointd’abscissex0=1.
1,5pt

Proposéepar : M.Hamadjam Nana
Christian.


