CHAPITRE 3

LE THEOREME DE THALES
ET SA RECIPROQUE

fObjecﬁfs :

méme origine.

sécantes.
k-ConnaTtre et utiliser un énoncé réciproque.

 Connaitre et utiliser la proportionnalité des longueurs pour les cotés des
deux triangles déterminés par deux paralléles coupant deux demi- droites de

« Connaitre et utiliser la proportionnalité des longueurs pour les cétés des
deux triangles déterminés par deux paralléles coupant deux droites

~
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1. Le théoréeme de Thales

-~

soit N un point de la droite  (AC).

Siles droites  (BC) et (MN) sont paralléles, alors les triangles
leurs cbtés associés proportionnels.
_ AM _AN _MN
D'ou: = = .
k AB AC BC

Soit deux droites  (AB)et (AC) sécantes en A ; soit M un point de la droite  (AB) ;

AMN et ABC ont

~

On distingue 3 cas de figure : on les appelle « configurations de Thalés ».

M O[AB] M O[AB) mais M O[AB]

« noceud papillon »

N

A M B ¢ 'Y
A B I\N

AN MN
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triangle ABC ; le coefficient de proportionnalité est AM ou
AB AC
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Sur la figure ci-contre :

(BA)/ (FE)7 (DC)
BO=2,;0C=5;FE=4;DC=6.
Calculer OE et BA (donner une valeur
exacte et éventuellement une valeur
approchée a 107 prés).

D

OE _OF _E . OF 4
— =——=——_Parsuite, —=——=—
OoC OD OD 6
_@_1_0..3,33_
6

Alors Z =%, c'est-a-dire BA =E><6 =E= 2,4.
5 6 5 5

2. La « réciproqgue » du théoréme de Thales

(s

soit N un point de la droite  (AC).
Siles points A, B, M, d’'une part, et les points A, C, N, d’autre part, sont dans le

(AB) \

oit deux droites  (AB) et (AC) sécantes en A ; soit M un point de la droite

méme ordre et si % = % , alors les droites  (BC) et (MN) sont paralléles

- /

contre-exemple ci-dessous.
B
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On a bien: MO(AB) ; NO(AC) ; AM_AN _ 1 hais les droites (MN) et (AB) ne sont

AB AC 3
pas paralléles. En effet, M O[AB], mais N O[AC], donc les points A, B, M, d'une part, et les

points A, C, N, d’autre part, ne sont pas dans le méme ordre.

Sur la figure ci-contre :
c AB =12 ; AD=14 ; AC =18 ; CE =3.

Les droites (BC) et (DE) sont-elles
S . \D paralleles ?

Les points A, B, D et les points A, C et E sont alignés dans le méme ordre.
De p|us : E:E:sz :E et A_C:—18 :g :—6xz :E. Par Suite, ﬁ:&
AD 14 7x7 7 AE 18+3 21 7x3Z 7 AD AE
On en déduit, d’apres la réciproque du théoreme de Thalés, que les droites (BC) et (DE)

sont paralleles .

Exemple 2 :
c
Sur la figure ci-contre :
\ AE=21; AD=5; AC=13,5; AB=56.
g A B Les droites (BC) et (DE) sont-elles

paralleles ?

Les points A, B, D et les points A, C et E sont alignés dans le méme ordre.

De plus : A—(:=@=2,7 et ﬁ:ﬁ=§=8x7 =§z2,67. Par suite, ﬁiﬁ.

AD 5 AE 21 21 3x7 3 AD AE
On en déduit que les droites (BC) et (DE) sont paralléles .
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