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Exercice 1 : (5,75pts) S enteones
A- GEOMETRIE DES NOMBRES COMPLEXES
i7+zZ = (1+V3)+i
1- Résoudre dans R? le systéme suivant : {lz Z ( ) Mpt
z+2z =2+ (1+V3)i
2- Soient A et B deux points du plan d’affixes respectives :
7z, =1+iV3 et zZ:1+i,onposez::?.
a) Donner la forme trigonométrique de Z. /0,25pt
b) Donner I'écriture algébrique de Z et en déduire les valeurs exactes de
cos— et sin—-_ 10,25pt x 2
12 12
c) Résoudre dans R 'équation (E) : .
(E) : (V6 +V2) cosx —(V6 —2) sinx = 2. 10,5pt
d) Représenter les solutions de (E) sur un cercle trigonométrique. 10,75pt
3- Soit r la rotation de centre B et d’angle %”
a) Déterminer image B’ de B parr. 10,25pt
b) Déterminer I'image A’ de A parr. ' /10,25pt
c) Déterminer l'image de la droite (AB) par r puis écrire son équation cartésienne a
cette image. 10,5pt
‘d) Déterminer la forme complexe de r. /0,5pt

B- NUMERIQUE DES NOMBRES COMPLEXES

On considére la fonction f de € » C définieparv Z € C
f(2)y =223+ @2+3)Z2+ (-5 +50)Z — 2(1 + D). .
1- Soit @ un nombre réel. Déterminer [a partie réelle et la partie imaginaire de f(a). En

déduire f(Z) = 0 admet une solution réelle. /0,5pt
2- Déterminer trois réels a, b etctelque v Z€ C 10,75pt
f(Z)=(Z+2)(aZ?+ bZ +c).

3- Résoudre dans C. L’équation f(Z) = 0. /0,5pt

Exercice 2 : SUITES'(5,75pts)

A- Suites complexes :

_ e [Us=1
(U,),, est une suite de nombre complexes défini par : {Un+1 = (1+3)U, +3

N.B: U, ., est une relation de recurrence.
On pose Y, ey, Vo, = U, —iV3

1- Calculer V. v 10,25pt
2- Déterminer la relation entre V,,,., et1],. 10,5pt
3- En déduire que (1},),, est une suite géométrique. 10,25pt
4- On pose.

Sn = T/O + Vl R 117&
Q,=U,+U; + ..+ U,
Exprimer S, puis Q,en fonction de n puis calculer leurs limites 11.5pt
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B- Suites numérigues

, . Up=5
(U,), estune suite des nombres réels défini par : {UO _ 6
: n+l =
1) Démontrer que vn € N, U,, # —3. _ 10,75pt
2) (V) est une suite definir par 1, = ;’;‘;; vn € N.
a) Démontrer que (V,),, est une suite géométrique. /0,5pt
b) Etudier la convergence éventuelle de la suite (1;,),,. 10,5pt
3) Exprimer U,, en fonction de n. 10,5pt
4) Etudier la convergence éventuelle de la suite (U,).,. 10,5pt

PROBLEME (8,5pts)
A- Fonction racine carrée :

f est la fonction numérique d’une variable réelle définie par f(x) = x X /x—f—; et Cf sa

courbe représentative dans un repére orthonormé (0,7,7).

1) Déterminer 'ensemble de définition. 10,25pt
2) Calculer les limites aux bornes de cet ensemble. Mpt
3) Déterminer I'équation de 'asymptote oblique & Cf quand x tend vers +co. /0,5pt
4) Etudier les variations de f et construire Cf. Mpt
5) Déduire de la courbe Cf la courbe C de la fonction g(x) = f(—x). /10,25pt

B- Fonction polynéme et fonction rationnelle

1- Soit g la fonction définie par g(x) = 2x3 —3x* — 1. Mpt
a) Etudier les variations de g etdresser son tableau de variation. 11pt
b) Montrer que g(x) = 0admet dans R, une unique solution a € ]1,6,1,7[. /0,75pt
c) Déterminer le signe de g(x) suivant les valeurs de x. /0,5pt

2- Soit f la fonction définie par Df = ]—1, +oo[ par f(x) = :;. /0,5pt
a) Montrer quef’(x) = (1—“‘5%; 10,5pt
b) Etudier les variations de f et dresser son tableau de variation. 10,75pt
¢) Montrer que f(a) = 32((%5% 10,5pt
d) Donner un encadrement de f(«) d’amplitude 0,1. _ /10,5pt
e) Tracer la courbe f. Mpt
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