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TRAVAUX DIRIGES FONCTIONS LOGARITHMES It
EXERCICE 1

Partie A. Btude d’une fonction auxiliaire
On considere la fonction g définie sur Pintervalle ] 0 ; +oo [ par :
glz)=z+1+nz

1. Btudier les variations de g sur Vintervalle ] 0 ; +oo [.

9. Démontrer qu'il existe une solution unique a de Péquation g{(z) = 0 dans l‘intervalle [0,1;0,5}
3. Déterminer un encadrement de o d’amplitude 10~ 2,

4. Etudier le signe de ¢’(z) sur lintervalle ] 05 400 [.

Partie B. Etude de la fonction f
- ALY
Soit f 1a fonction définie sur Pintervalle | 0 ; +oo | par

+2

flz) =

On appelle C la courbe représentative de f dans un repére orthonormal (0; 7 7) d’unité graphique 2 cm.
1. On rappelle que 25319:1:133 = 0. Déterminer la limite de f en 0.

2. Montrer que, pour tout nombre réel strictement positif z : f(z) = _____i_llx:: +2.
En déduire la limite de f en +oo. *
‘3. Soit f/ la dérivée de f. Montrer que, pour tour nombre réel strictement positif z, f'(z) = -—-———-M:fi) .

4. Etudier, en utilisant les réﬂultajts de la partie A, le signe de f’(z) selon les valeurs de z.

5. Dresser le tableau de variations de f sur Pintervalle J0 ; +ool.
(On indiquera une valeur approchée de f(a) en prenant a == 0,28. )
6. Déterminer une équation de la tangente T & C au point d’abscisse 1. +
7 On a tracé ci-dessous la courbe représentative C' de la fonction h définie dans la partie C. Sur le
graphique, tracer la tangente T ainsi que la courbe C.
EXERCICE 2
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EXERCICE 4
Partie I
La fonction fest définie sur J0;4oo] par f{x)cx~2+%hx
1) Etudier le sens de variations de /. Cﬁc@ai&sﬁmﬁ&&f&mm&l’m&&eé&ﬁmﬁmatim:;saz: ie tableau de
variations de /-
2) Montrer que Iéquation f (x) =0 admet une unique solution / dans Pintervalle ]0; +oo| . Déterminer entier n tel que
le Imn+1]
3) Déterminer le signe de f (x)
Partie II
0 six=0
La fonction g est définie sur {0; cel{x)=
£ I +°°{ per g( ) -—Zx2+x—--§~lenx six>0
I)Monkerque!afnmﬁosgestmnﬁnmeno.mﬁ;ﬁerlaﬁnﬁtedegenw
2) Montrer que pour tout x>0, g’(x)=:gf(-l—) #
x

3) Montrer que On calcule g(—})——--l—-ggl—- . Dresser le tableau de variationde g.

4) Domner les équations des tangentes & la courbe I représentative de g aux points d’abscisses 1 et %.Calcuier
iiﬁg’(x) et interpréter graphiquement cette limite.
5) Représenter succinctement I” etsatnngentesdansunmpéreorﬂmnmmé(();f;f)

EXERCICES

On considéire Is suite (ui}dezéets-m;ns’&ﬁ;ds@w%ﬁaz;am&n&ﬂ,&s@,@;i&h@,)wW, o

1) Exprimes u,,,; en fonction de u, et préciser la nature de Is suite (1) -
2) Déterminer Ia monotonie de In suite (u,) , et préciser sa kmite -

3) Exprimer la somme ) w, ea fonction de 7.
]
4) Exprimer s soomme Zh(u,)gmmthn.ﬁnmieduide 88, X%y X...Xu, enfonctionden.
‘ = ,

EXERCICE 6

1. La fonction g est définie sur O ; +oo [ par g(x) =2xx —3lnx+6.
En utilisant les variations de g, déterminer son signe suivant les valeurs de x.
2. La fonction numérique f est définie sur ]0,+oof par
3lnx
X) = x-1.
f(x) B i

b. Déterminer les limites de fen 0 et + (en +w, on pourra poser X =vx):
¢. Utiliser la premidre partie pour déterminer le sens de variation de f. T
3. Soit A la droite d'équationy =x—1 &Ch:epréammﬁmgraphiqwdcfdmuﬁrepémorthowmédu
plan. Montrer que A est asymptote de C et étudier leurs positions relatives. construire C et A.
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